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Problème 5.17 (Dujella, 2026). Existe-t-il une infinité de triplets de rationnels non nuls
distincts (a, b, c) tels que a + 1, b + 1, c + 1, ab + 1, ac + 1, bc + 1 et abc + 1 soient tous des carrés ?

Remarque. Voici quelques triplets ayant cette propriété : (8, 15
49 , 1320

49 ), (8, 312
529 , 495

529), ( 25
144 , −143

144 , 1792
3249).

D’après l’article récent Dujella, A., Szalay, L. : Four squares from three numbers. Prépublication
(2025). arXiv : 2506.14013, il existe une infinité de triplets (a, b, c) d’entiers supérieurs à 1 tels que
ab + 1, ac + 1, bc + 1 et abc + 1 soient tous des carrés.

Problème résolu dans l’article récent Dujella, A., Kazalicki, M., Petričević, V. : Seven squares
from three numbers. Prépublication (2026). arXiv : 2604.08729. La solution s’appuie sur le fait
que la quartique 3u4 − 9u2 + 7 = z2 possède une infinité de points rationnels. On en déduit une
suite infinie de triplets vérifiant la propriété, commençant par (8, 312

529 , 495
529), (312

529 , −152880
165649 , −78374557

87628321),
(−152880

165649 , 724255280
736742449 , − 63009087694401

122040649934401), (724255280
736742449 , 24490915482072

12448992625969 , −4510665894525110607837
9171701314839342058081), (24490915482072

12448992625969 , −2539564321528123032
5054545907282329441 , 14261842404349331345950974819695

62924004727379507987985949853329).
Dans le même article, il est démontré qu’il n’existe pas de triplet d’entiers non nuls vérifiant la même
propriété.
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